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. Pa en fest dr det n > 1 personer. Om person A &r vin med person B sa dr person B véin med

person A. Visa att det finns minst tva personer som har lika manga véinner pa festen.

Betrakta ett schackbréde dédr man tar bort det 6versta vénstra hornet och det nedersta hogra
hornet. Kan du técka det med dominobrickor?

Kan en liksidig triangel med sidan 10 téckas av tva liksidiga trianglar med sidan 97

Betrakta en liksidig triangel med sidldngd 2. 5 punkter placeras ut i den. Visa att det finns
tva punkter som har avstand < 1 mellan sig.

100 personer ska med ett flygplan. Varje person har en bestidmd sittplats pa sin biljett och
de gar pa flyget en i taget. Den forsta personen som gar pa flyget dr lite virrig och vet inte
vilken plats som #r dennes och sétter sig dirfor pa en slumpmaissig plats. For alla andra
personer giller att om deras plats dr ledig sa sétter de sig pa den, annars sétter de sig pa
en slumpmaissig ledig plats. Vad ar sannolikheten att den sista personen far sin ursprungliga
plats?

Vi har ett land med n stider och mellan varje par av stidder finns en enkelriktad vig. Visa
att det finns en viig som gar genom alla stdder utan att passera genom néagon stad mer &n
en gang. Visa detta i steg:

(a) Nir n = 2.

(b) Nér n =3.

(¢) Om vi har en lésning for n = k, visa att det finns en 16sning for n = k + 1.
Det finns n linjer i planet sadana att inga tre linjer skér varandra i en punkt. Visa att det
gar att fiarga alla omraden vit och svart sa att inga omraden med samma firg ligger intill
varandra. Visa detta i steg:

(a) Nérn = 1.

(b) Nir n = 2.

(¢) Om vi har en 16sning f6r n = k, visa att det finns en 16sning for n = k + 1.

Tva spelare turas om att ta bort 1, 2 eller 3 brickor fran en hog med 20 brickor. Spelare ett
borjar att ta. Den som tar den sista brickan vinner. Vem har en vinnande strategi?

Ett torn star i det 6vre vénstra hornet pa ett stort schackbride av dimensionerna n x m.
Alice och Bob spelar ett spel dér Alice borjar, de gor varannat drag och i varje drag far de
flytta tornet nedat eller at hoger hur manga steg de vill. Vem har en vinnande strategi?

Visa att om vi har 100 heltal kommer ga att vilja en delméngd av dessa sadan att summan
av alla tal i delméngden ar delbar med 100.

Man startar med talet 2. Dérefter turas tva spelare om att ligga till en positiv delare till
talet som inte #r talet sjilvt. Malet #r att skriva 2019 (man far ej ga over). Vem har en
vinnande strategi?

100 personer star pa ett filt och alla avstand mellan par av personer &r olika. Vid en given
signal skjuter alla personer med en vattenpistol pa den person som star ndrmast. Visa att
det finns tva personer som skjuter pa varandra.
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101 personer star pa ett filt och alla avstand mellan par av personer &r olika. Vid en given
signal skjuter alla personer med en vattenpistol pa den person som star ndrmast. Visa att
det finns minst en person som inte blir skjuten pa.

Visa att om vi véljer 101 av talen {1,2,...,200} sa kommer det finnas tva tal sdidana att det
ena delar det andra.

En schackhést star i ett rutnét av storlek 5 x 5. Det ar vilkédnt att hdstar som star i rutnét
endast kan réra sig genom hoppa tva steg i en riktning och ett steg i en riktning vinkelréit
mot den forsta riktningen. Ar det méjligt for hiisten att besoka alla rutor i rutniitet exakt en
gang och sedan atervinda till startrutan? Den far inte hoppa utanfor bridet.

Andrea har ett 10 x 10-rutnéit och 25 stycken T-formade brickor bestaende av 4 rutor. Hon
tycker om pussel, och kan inte undga att se hur mycket detta liknar hennes vanliga pussel,
med skillnaden att alla bitar &r identiska. Ar Andreas nya pussel losbart?

Ar det méjligt att técka alla rutor utom mittenrutan i ett 13 x 13-rutnit med brickor av
storlek 1 x 47 Brickorna far inte 6verlappa och far inte sticka utanfor bradet.

En cirkel 4r uppdelad i 6 st cirkelsektorer. P& sektorerna star talen 1, 0, 1, 0, 0 respektive
0. Kan man genom att 6ka tva intilliggande sektorer med 1, upprepade ganger, fa det sa att
det star samma tal i alla cirkelsektorer?
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. Antag att alla har olika méanga vinner, hur manga vinner har varje person da? Fungerar

det?
Finns det nagon naturlig fargning av briadet? Hur manga rutor av vardera firg finns da?

Hur manga horn i den liksidiga triangeln med sidan 10 kan en av de liksidiga trianglarna
med sidan 9 téicka?

Rita in fyra liksidiga trianglar i ursprungstriangeln. Kan vi anvinda dessa pa nagot sétt?

Om det bara hade varit tva personer, vad hade svaret varit da? Kan man anvinda det
resultatet till att 16sa problemet om det var tre personer? Fyra personer?

¢): Antag att vi har en vig for k stidder: S; — S — ... — Sg. Vi ska nu ldgga in stad Sj41 i
denna kedjan. Om det gar en kant fran Sy, till S7, vad kan vi géra da? Om det gar en kant
fran Sk41 till So, vad kan vi gora da?

Nér vi drar en linje, kan vi gora nagon fordndring kring den linjen sa att det fortfarande
fungerar?

Gar det att garantera hur manga brickor de tva spelarna tar tillsammans?

Vem vinner om bradet ar 2 x 27 2 x 37 3 x 37 3 x 57 Monster?

Lat talen vara x1,...z100. Betrakta summorna s, = z1,8; = s;_1 + ;.

Hur kommer det se ut i borjan? Kan nagon gora ett val och déarefter ”styra” spelet?
Kan vi hitta ett par dir vi vet att de skjuter pa varandra?

Vad hénder om nagon person blir skjuten pa av tva personer? Forsok anvinda foregaende
uppgift ocksa.

Betrakta méngderna {1,2,4,8,...}, {3,6,12,24,...}, {5,10,20,40,...}, osv. Hur manga tal
fran varje méngd kan vi ta?

Kan vi farga bridet pa ett bra sétt sa att hiisten hoppar, med avseende pa firgerna, pa ett
bestdmt sétt?

Kan vi fargldgga bridet pa nagot bra sétt?
Kan vi fargldgga bridet pa nagot bra sétt?

Kan vi hitta nagot som inte &ndrar sig i problemet? Om vi kallar sektorerna for 1,2,3,4,5,6,
kan vi da siga nagot om vilka par vi kan 6ka med 17



